
              华侨港澳台联考培训中心 

北京博飞教育中心                                                                                        网  址：http://www.pkuzyw.com 1

导数性质及应用 
2010 年  

（12）设R 上的可导函数 ( )f x 满足 ( ) ( ) ( ) 4f x y f x f y xy+ = + + ( )x y R∈、 ，且 ( )1 2f ′ = ，则

方程 ( ) 0f x′ = 的根为（    ） 

（A）0      （B）0, 2    （C） 1 3,  
2 2

    （D）
1
2

 

（25）（本大题 15 分，文史类考生不做） 

设 ( ) ( )2 2 ln 0f x x x a x x= − + > 不是单调函数，且无最小值. 

（Ⅰ）求常数 a的取值范围； （Ⅱ）设 0x 是函数 ( )f x 的极值点，证明 ( )0
3 ln 4 0.

4
f x+

− < <  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
（27）（本题满分 15 分，理工农衣类考生不做） 

设 ( ) ( )ln 0f x ax x x= − > 在 0x x= 处所取得最小值 2 

（Ⅰ）求 a和 0x 的值； 

（Ⅱ）设 1 2x x、 是任意正数，证明 ( ) ( ) 1 2
1 2 2 ,

2
x xf x f x f +⎛ ⎞+ ≥ ⎜ ⎟

⎝ ⎠
当且仅当 1 2x x= 时，等号成立. 
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2009 年 

（11）若函数 ( )f x = x 2-4 x + a
x
在区间（1，+∞）是增函数，则常数 a的取值范围为（    ） 

（A）（-∞，-2]  （B）（-∞，- 27
4

]  （C）（-∞，- 64
27

]  （D）（-∞，- 32
27

] 

 
（21）（本题满分 14 分） 

曲线 x 2 y =8 按向量 e =（1，2）平移后得到的曲线C 与直线 l：2x y a+ = 相切，求 a的值

以及C 与 l公共点的坐标。 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
2008 年 

（4）若直线 l与曲线 6xy = 相切于点 (2,3)p ，则直线 l的斜率为 （    ） 

 (A) 3
2

  (B) 3
4

  (C) 3
4

−      (D) 3
2

−                         

 

（6）函数 3( ) 12 3( 3 3)f x x x x= − + − ≤ ≤ 的值域为区间（    ） 

(A) [ ]13,19−    (B) [ ]13, 21−    (C) [ ]6,12−    (D)[ ]6,19−         

 
（26）（本题满分 15 分，理工类类考生不做） 

设函数 3( ) ln( )( 0)
3
xf x x x= − > ，数列{ }na 的首项 1a >1 且 1 0a ≠ ，当 2n ≥ 时， 13 ( )n na f a −=  

（I）求函数 ( )f x 的最小值以及对应的 x 值；（II）证明：当 2n ≥ 时，都有 1 1n na a +> > . 
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2007 年 

（12） 已知 ( )f x 是 R 上的可导函数，下列陈述中正确的是  （    ） 

 (A)若 '( )f x 是偶函数则 ( )f x 是偶函数   （B）若 '( )f x 是偶函数则 ( )f x 是奇函数 

 (C)若 '( )f x 是奇函数则 ( )f x 是奇函数   （D）若 '( )f x 是奇函数则 ( )f x 是偶函数 

 

(18) 函数 3 23 3y x ax bx= + + 在区间[-1 , 1]单调减少，且 0a > ，则 2a b+ 的最大值为____. 

 
 
（21） （本题满分 14 分） 

 设函数 3 2( ) 3f x x x ax b= + + + ，实数 ,a b是常数. 

（I）若曲线 ( )y f x= 的任意切线斜率都不小于 2− ，则 ,a b的取值范围如何？ 

（II）证明曲线 ( )y f x= 是中心对称图形；并求出对称中心的坐标. 
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2006 年 

（12）已知 ( )f x 和 ( )g x 是 R 上的可导数，对任意实数 x，都有 ( ) ( ) 0f x g x ≠ 和

( ) '( ) '( ) ( )f x g x f x g x> ，那么，当a <x<b 时，必有（    ） 

(A) ( ) ( )f b g x ( ) ( )f x g b>  (B) ( ) ( ) ( ) ( )f x g x f a g a>  

 (C) ( ) ( ) ( ) ( )f x g b f b g x>  (D) ( ) ( ) ( ) ( )f x g a f a g x>  

 
（25）（本题满分 15 分，文史类考生不做） 

设函数 ( ) ln( 1)( 1)f x x x x= − + > − .   （I）求函数 ( )f x 的单调区间和最小值； 

（II）又设0 1a b a b< − < ≤ + ,求证：
2 20 ln ln ln 2a ba b

a b a b
< + <

+ +
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
（27）（本题满分 15 分，理工类类考生不做） 

设正数 x、y 满足 2 22 4 0x y x+ − = .（I）求 x 的取值范围；（II）求 lg lgx y+ 的最大值； 
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2005 年 
（24）（本题满分 15 分，文史类考生不做） 

求函数 2( ) 5 4f x x x x= − + ( 0)x ≥ 的单调区间和值域. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
（26）（本题满分 15 分，理工类考生不做） 

求函数 ( )f x 3 23 9 5x x x= − − + （0≦x≤4）的值域. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 


